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Aufgabe 31 (9 Punkte)
Es seien H ein C-Hilbertraum und y ein Spektralmaf.
(a) Zeigen Sie fiir alle u € H:

Durch pyy 0 A — (p (A) u,u) wird ein py,,, € M4 (K) definiert mit

[ 1dpu (6) = Jjul?
K

(b) Essei f € B(K) mit |f (t)| > r fiir alle t € K.
Zeigen Sie || [y f (t) dp (t) u|| = 7 ||u|| fiir alle u € H.
(c) Zeigen Sie fiir g € B (K):

Falls f (t) = g (t) fur py-fastalle t € Kist, d. h. uy ({t e K: f(t) # g(t)}) =0, so gilt
Jx £ (1) du (8) = Jyeg () dpe (B).
(d) Zeigen Sie:

= fllim(y = inf{r 2 0:p({t e K:[f ()] > r}) = 0}

[F®dn
K

Aufgabe 32 (6 Punkte)
Es sei H = L% (R).
(a) Zeigen Sie:
Die Abbildung p: Q (R) — L (H), u (A) (f) = xa - f ist ein Spektralmaf auf R.
(b) Essei f € B(R) und:
= [ £ dn()

R
Zeigen Sie fiir alle g € H:
Es gilt Tg = f - g (punktweise Multiplikation).



