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Es sei stets K ein algebraisch abgeschlossener Körper.

Aufgabe 36 (5 Punkte, VL 20)

Es sei G eine lineare algebraische Gruppe.

(1) Es sei H 6 G eine abgeschlossene Untergruppe und π : G → G/H der Quotientenmor-
phismus. Zeigen Sie: Die Zuordnung

{Z ⊂ G/H abgeschlossen} −→ {X ⊂ G abgeschlossen| XH = X}, Z 7→ π−1(Z)

ist bijektiv.

(2) Es seien P 6 Q parabolische Untergruppen von G und X ⊂ G abgeschlossen mit
XP = X. Dann ist XQ ⊂ G abgeschlossen.

Aufgabe 37 (5 Punkte, VL 21)

Es sei G eine zusammenhängende lineare algebraische Gruppe, B 6 G eine Boreluntergrup-
pe und σ : G → G ein Automorphismus (algebraischer Gruppen) so dass σ(b) = b für alle
b ∈ B. Zeigen Sie, dass σ die Identität ist.


