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13. Ubung Siegelsche Modulformen
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Bemerkung: Ziel dieserUbung ist die Konvergenz der Reihe aus Aufgabe 4 zu zeigeriirbeafoti-
gen wir zuerst weitere Integrale.

Aufgabe 1(Konvergenz vonng(Z))(5 Punkte):
SeienZ = X +iY € #, undk > n. Dann existiert das Integral

n2)= [ |de(z+9) s
Sym(n;R)

und erfillt
Nk(Z) = (dety) ™ D/Z ().

Aufgabe 2 (Konvergenz vona(Z2))(5 Punkte):
Fur k > n existiert eine Konstante, die nur vonn undk abhangt, so dass

0(2) = /%(detlmW)k]del(W+Z)|‘2kdv(W) — a(dety) X

furalleZ = X+iY € 4, qilt.

Aufgabe 3 (Abschatzung)(5 Punkte):
Seie > 0. Dann gilt iir alleZ € #, und alleS< Sym(n; R) mit & < e 2E

cldetz| < |de(Z+9)| < c|detz]
mit ¢ = 2"/2(1+ e~ tSprY 1)
Hinweis: Zeige zutichst|detZ|? = det(Y) - detY +Y~1[X]) und sctatzeY +Y~1[X] nach oben ab
z.B. durch 21+e72Sp(Y " 1)?) (Y + Y L[X]).

Aufgabe 4 (Konvergenz der Reihg(5 Punkte):
Fur k > n konvergiert die Reihe

|de{(Z+9)| 7%, Ze .
SeSym(n;Z)

Genauer gibt esif € > 0 eine Konstante = c(n,€) > 0, so dass

ch @< Y |de(Zz+9) < k(@)
SeSym(n;Z)

furalleZ =X +iY € # gilt mit Y > €E.

Hinweis: Fur ein Fundamentalparallelotaf des Gitters Syrfn; Z) bringe man zuéchst
/ |deZ + S+ H)| kdH
(n

in Beziehung zudetZ + S)| K.



