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6. Ubung Siegelsche Modulformen
Abgabe: Dienstag, 26.11.2002, 16.00 Uhr

Aufgabe 1(Modulformen zu Untergruppen)(5 Punkte):

Definition: Es seiem > 1,k € Z und[l" eine Untergruppe voh, von endlichem Index. Eine Funk-
tion f : #, — C ist eine Modulform vom Gewicht zul", wennf holomorph ist und [(M = f fur alle
M e T erfullt.

Zeigen Sie unter diesen Voraussetzungen:

a) DurchhuftM4,..., My, einirreduzibles Ref@isentantensystem der Rechtsnebenklasseh wrohy,,

SO ist
m
g= I_LﬂkMi
J:

eine Modulform vom Gewichtmzul ,, welche nicht von der Wahl der RgqmentanteMy, ..., Mn,
abhangt.

b) Istk negativ, so isf = 0. Istk =0, so istf konstant.

Aufgabe 2 (Zweite Blockzeiler)(10 Punkte):
Definition: Eine MatrixM € Z(™" mit m < n heiRt primitiv, wenn man sie zu einer Matrix in Gh; Z)
erganzen kann.

a) (C, D) ist eine zweite Blockzeile einer Matrix i, genau dann, wen(C, D) primitiv ist undCD"
symmetrisch ist.

b) ZuR e Sym(n;Q) existiert eine MatrixVl € ', mit RangC = nundR=C~1D.
Hinweis: Elementarteilergestalt ZRund a).

c) SindM, M’ € ', Matrizen, die b) eiillen, so gilt

rn70M/ - rn70M .

Aufgabe 3 (Absolut-gleichmaflige Summe(5 Punkte):
Zeigen Sie:

a) RuralleSe Sym(n;R), S> 0 gilt
detS) < (@) :

b) Die Reihe .
(deﬂ-)aeﬂ] Sp(TZ2)
Te/\nz,f>0

konvergiert fir allea > 0 absolut gleichraRig auf jedem Bereich I(d) > 6E, & > 0, in #j.



Hinweis: Bei b) sclatze man die Anzahl der positiv-semidefiniten MatriZer A, mit gegebener
Spur ab und verwende a).

Aufgabe 4 (Siegelsche Bereichés Punkte):
Furt > 0 definieren wir einen Siegelberei€l(t) vermdge

Qn(t) = {Y € #)Y = D[B] geriigt (i), (ii)},
wobeiD|[B]| die Jacobi-Zerlegung vovi ist und
(i) d <tdizafurl<i<n-1,
(i) |bj| <tfari<i<j<n.

Zeigen Sie: Es existiert etp > 0 mit R, C Qy,(t) und

{F’z K‘g’ g)} Ze ffn} C Qanlt)

fur allet > to. Hierbei istW = (0n_i+1,j)1<i,j<n undP die in der Aufgabe 2Jbung 2 definierte Abbil-
dung.



